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2. Zusatziibung zur Einfiihrung in die Stochastik

Aufgabe 1
Ist durch f,, : R — R definiert durch
1 o
Tuel®) = o e = e

eine Dichte gegeben?

Aufgabe 2
Das Intervall [0, 1] werde durch eine R(0, 1)-verteilte Zufallsvariable in zwei Teile
geteilt. Berechnen Sie den Erwartungswert der Linge

a) des linken Teilstiicks
b) und des kiirzeren Teilstiicks.

Aufgabe 3

Die Zufallsvariable N beschreibe die Anzahl der unabhéngigen Wiirfe mit einem
fairen Wiirfel, bis alle sechs Ziffern gefallen sind. Bestimmen Sie den Erwartungs-
wert und die Varianz von N.

Aufgabe 4
Es sei X eine absolut-stetige Zufallsvariable mit der Dichte fx und k € N eine
ungerade Zahl, fiir die E(X*) existiert. Zeigen Sie:

(Vz €R: fx(z) = fx(-=)) = E(X*) =0.

Aufgabe 5

Es seien X, Y Zufallsvariablen und a,b,c,d € R.

Zeigen Sie: Cov(aX + b,cY +d) = acCov(X,Y).

Aufgabe 6

Es seien X,Y diskrete Zufallsvariablen mit jeweils zwei Tragerpunkten. Zeigen
Sie, dak X und Y genau dann unkorreliert sind, wenn sie stochastisch unabhén-
gig sind.

Hinweis: Betrachten Sie zuerst den Fall, daf X und Y den Triger {0, 1} haben.

Aufgabe 7
Geben Sie ein Beispiel fiir zwei unkorrelierte Zufallsvariablen an, die nicht sto-
chastisch unabhéngig sind.

Hinweis: Betrachten Sie eine geeignete diskrete Zufallsvariable X und Y := X2,



